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• Indicaciones generales.
Capítulo 10 . Rectas en el espacio. Plano

Libro               
Aula virtual 

• Actividades
Ejemplos

Consultas

Material 
disponible 

en:



Capítulo 10.Rectas en el espacio. Plano
(parte 1)

Libro Material disponible en el 
Libro

10.1. La recta    pp. 131-138

10.1.1  Ecuación vectorial de la recta.
10.1.2  Ecuación paramétrica de la recta.
10.1.3  Ecuación simétrica de la recta.
10.1.4  Posiciones relativas entre dos rectas.

Rectas paralelas o coincidentes.
Rectas perpendiculares.
Intersección de rectas. Rectas alabeadas.



Capítulo 10.Rectas en el espacio. Planos

Aula Virtual Material disponible en el 
Aula Virtual

Ejercicios resueltos: Rectas en el espacio

Video con dos ejemplos resueltos de ecuación de la 
recta en el espacio:

Video sobre posición relativa entre rectas

https://aulavirtual.agro.unlp.edu.ar/pluginfile.php/4341/course/section/968/Cap10_EjerciciosResueltos_Recta.pdf
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Para hallar la ecuación de la recta: Po punto que pertenece a la recta 
𝒖 vector director de la recta

Vectorial Paramética Simétrica

𝑷𝒐𝑃 = 𝑡 𝒖

• Dos vectores son iguales si 
tienen componentes iguales.

• Igualamos las componentes 
de la igualdad anterior,

𝑥 − 𝒙𝒐 = 𝑡 𝒂
𝑦 - 𝒚𝒐= 𝑡 𝒃

z −𝒛𝒐 = 𝑡 𝒄

• Si todas las componentes de
𝒖 son distintas de cero 

• 𝑷𝒐𝑃 es un vector colineal,
que tiene igual dirección ,
paralelo a 𝒖

𝑥 − 𝒙𝒐
𝒂 =

𝑦 − 𝒚𝒐
𝒃 =

z − 𝒛𝒐
𝒄

Po (𝒙𝒐, 𝒚𝒐, 𝒛𝒐)

𝒖 = 𝒂, 𝒃, 𝒄

𝒙 − 𝒙𝒐, 𝒚−, 𝒚𝒐 , 𝒛 − 𝒛𝒐 = 𝒕 𝒂, 𝒃, 𝒄



1)    x-1= C
DE
= z FE

G
2)  H

𝑥 = −1
𝑦 = −𝑡 + 2
𝑧 = 4𝑡 + 3

3) 𝒙, 𝒚 + 𝟐, 𝒛 − 𝟑 = 𝒕 𝟎, 𝟏, 𝟎

Po punto que pertenece a la recta 

𝒖 = 𝒂, 𝒃, 𝒄

1) 2) 3)
𝒖 𝟏,−𝟑, 𝟐 𝟎, −𝟏, 𝟒 𝟎, 𝟏, 𝟎
Po (1,0,-3) (-1,2,3) (0,-2,3)



Hallar la ecuación de la recta que pasa por: 

Po (-1, 2, 3) 𝒖 = 𝟏, 𝟏, 𝟐y tiene vector director



Recta que pasa por Po (-1, 2, 3) 𝒖 = 𝟏, 𝟏, 𝟐y tiene vector director



Hallar la ecuación vectorial de la recta que pasa por: 

Po (-1, 2, 3) 𝒖 = 𝟏, 𝟏, 𝟐y tiene vector director

𝑷𝒐𝑃 = 𝑡 𝒖

P (x, y, z)

𝒙 − (−𝟏), 𝒚 − 𝟐, 𝒛 − 𝟑 = 𝒕 𝟏, 𝟏, 𝟐

𝒙 + 𝟏, 𝒚 − 𝟐, 𝒛 − 𝟑 = 𝒕 𝟏, 𝟏, 𝟐



H
𝑥 − −1 = 𝑡. 1
𝑦 − 2 = 𝑡. 1
𝑧 − 3 = 𝑡. 2

H
𝑥 + 1 = 𝑡. 1
𝑦 − 2 = 𝑡. 1
𝑧 − 3 = 𝑡. 2

con t real        o también se puede escribir  H
𝑥 = 𝑡. 1 − 1
𝑦 = 𝑡. 1 + 2
𝑧 = 𝑡. 2 + 3

Hallar la ecuación paramétrica de la recta que pasa por 

Po (-1, 2, 3) y tiene vector director 𝒖 = 𝟏, 𝟏, 𝟐



Hallar la ecuación simétrica de la recta que pasa por :

Po (-1, 2, 3) y tiene vector director 𝒖 = 𝟏, 𝟏, 𝟐

𝑥 − 𝒙𝒐
𝒂 =

𝑦 − 𝒚𝒐
𝒃 =

z − 𝒛𝒐
𝒄

Como todas las componentes de 𝒖 son distintas de cero

𝑥 − (−𝟏)
𝟏

=
𝑦 −𝟐
𝟏

=
z − 𝟑
𝟐

𝑥 + 1
1

=
𝑦 −2
1

=
z − 3
2



Ecuaciones de la recta que pasa por: 
Po (-1, 2, 3) y tiene vector director 𝒖 = 𝟏, 𝟏, 𝟐
𝒖 tiene componentes distintas de cero

𝑥 + 1
1

=
𝑦 −2
1

=
z − 3
2

Los puntos P(x,y,z) que pertenecen  la recta verifican:

𝒙 + 𝟏, 𝒚 − 𝟐, 𝒛 − 𝟑 = 𝒕 𝟏, 𝟏, 𝟐

H
𝑥 + 1 = 𝑡. 1
𝑦 − 2 = 𝑡. 1
𝑧 − 3 = 𝑡. 2

con t real 



Determinar un  punto que pertenece a   la recta dada:

H
𝑥 = 𝑡 − 1
𝑦 = 𝑡 + 2
𝑧 = 2𝑡 + 3

Para ello le damos valores a t, por ejemplot=1

H
𝑥 = 1 − 1
𝑦 = 1 + 2
𝑧 = 2. 1 + 3

𝑥 = 0
𝑦 = 3
𝑧 = 5

Por lo tanto el punto Q(0,3,5) 
pertenece a la recta



Determinar  si los puntos A(1,4,1) y  B(-2,1,1) son puntos de la rectaH
𝑥 = 𝑡 − 1
𝑦 = 𝑡 + 2
𝑧 = 2𝑡 + 3

H
1 = 𝑡 − 1
4 = 𝑡 + 2
1 = 2. 𝑡 + 3

Para ello reemplazo en la ecuación los puntos y despejo t

• A(1,4,1)

2 = 𝑡
2 = 𝑡
−1 = 𝑡

Como t no es igual en los tres casos,
A no pertenece a la recta

• B(-2,1,1)

H
−2 = 𝑡 − 1
1 = 𝑡 + 2
1 = 2. 𝑡 + 3

−1 = 𝑡
−1 = 𝑡
−1 = 𝑡

Como t es igual en los tres casos,
B pertenece a la recta





Hallar la ecuación de la recta que pasa por por el origen y es paralela al eje y 

Po (0, 0, 0)
𝒋 = 𝟎, 𝟏, 𝟎 = 𝒖

H
𝑥 − 0 = 𝑡. 0
𝑦 − 0 = 𝑡. 1
𝑧 − 0 = 𝑡. 0

con t real H
𝑥 = 0
𝑦 = 𝑡
𝑧 = 0

con t real 

La ecuación paramétrica de la recta es:



Hallar la ecuación vectorial  de la recta que pasa por por   (1,2,0)  y  
(-1,1,1)

El problema me da de dato, dos puntos.
El vector director de la recta puede ser:

Tomo uno de los puntos( puede ser cualquiera de los dos)
(1,2,0)
Hallamos el vector director: −𝟏 − 𝟏, 𝟏 − 𝟐, 𝟏 − 𝟎 = −𝟐,−𝟏, 𝟏

𝒙 − 𝟏, 𝒚 − 𝟐, 𝒛 = 𝒕 𝟏 − 𝟐 − 𝟏, 𝟏

Por lo tanto la ecuación de la recta es:



Gráfica de la recta hallada


