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Aula Virtual

 Nueva version del Libro. Lo vas a encontrar en la pestana
ACTIVIDADES PARA EL CURSO

Libro de catedra para la segunda parte con algunas modificaciones lo
iremos subiendo aqui. Los capitulos que faltan se van a ir agregando.
Libro (clic aqui)

e Material adicional:

Capitulo 12 limites indeterminados (clic aqui)
Capitulo 12 limites laterales-infinitos (clic aqui)



https://aulavirtual.agro.unlp.edu.ar/pluginfile.php/4341/course/section/968/LIBRO-2020-PARTE2.pdf?time=1598281146415
https://aulavirtual.agro.unlp.edu.ar/pluginfile.php/4341/course/section/968/L%C3%ADmites-14-9.pdf
https://aulavirtual.agro.unlp.edu.ar/pluginfile.php/4341/course/section/968/Cap12Ejercicios.pdf

Libro 2020- Parte 2 Matemética

Capitulo 12. Limite y Continuidad

12.1 Limite
12.1.1. Definicidon
12.1.2. Limites Laterales
12.1.3 Limites cuando la variable tiende a infinito.
12.1.4. Limites cuando la funcion tiende a infinito
12.1.5. Propiedades.
12.1.6. Limites indeterminados.

12.3. Ejercicios pp 47
Limites( 1-8)
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. @ (© Dada la funcién:

T six>1

g(x) = 4

\ r+1 sizx<l1

Graficarla. Representar en el grafico: g(0), g(0,5), ¢(0,8), ¢(0,9), g(0,95),
9(0,99). Observar a que valor se acerca g(x) cuando x se acerca a 1 por

valores menores que 1.

https://www.geogebra.org/m/qyv2232w
Geogebra Notas




5. @ (© Estudiar si existe %1’113 f(t) y graficar:

—t sit<0
d) fa(t) =
2 sit>0

1) Analizo los limites laterales en o (¢épor qué??)

. _ . 2 — 2 —
tl_l)r(r)1+ fa(t) = tl_l)r(r)lJr t 0 0

lim £,(8) = lim (=) = (~0) = 0
2) Indico si existe el lim
tl_l)rgl_ fa(t) = tl—lg)l"' f4(t) entonces th_r}}) fa(t) =0







6. @ () Estudiar si existen los siguientes limites, en cada caso realizar

un grafico: [ o2 +9 siz>2
1) lim /() b) f(z) =<
\ 2z six <2
 lim f(x) ¢Debo hacer limites laterales? ST
X— 2
lim f(x)= lim —2x?+9=-2.224+9=1
x—27 x—27
lim f(x)= lim 2x =4
X—2~ x—27

lim f(x) no existe

lim f(x) # lim, fx) A"

 lim f(x) <Debo hacer limites laterales? NO

x—=3
lim f(x) = lim 2x = —6
xX——3 xX——3
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7. @ (© Calcular los limites siguientes: d) lim
r—1 I —
limx2—-1=12—-1=0 imx—-—1=1—-1=0
x—1 x—1
ox?-1 |
Entonces lim es indeterminado.

x—1 X —

Vamos a usar FACTORIZACION para determinar el limite

I |  (x+Dx-1)
911—>mlx—1_x—>1 (x — 1) —;En)l(x+1)—2







Vemos que el lim de numerador y
A4+ 7 —2 el denominador es cero, por lo tanto el lim
g) lim Es indeterminado

-0 T I 1
](&Ho) (q o) = UL-‘O
()« (-1) = (4—-)~’\ — A=\

Vamos a usar RACIONALIZACION para determinar el limite

To —

_ \/4+x—2 (3[4+§ J(\/4+x@2)
lim
x—0 X x—>0 x.(V4+x + 2)

VE+0)%4+2VE +x — 2VEd + x — 4) 4+x—4

lim

i x. (V4 +x + 2) =x_’°x(\/4+x+2)

1
lim = lim =

1
x—0 ., (\/4+x+2) =0 (V4+x+2) 4
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8. @ (© Calcular, si existen, los siguientes limites:

b) lim

X—r—00

4 2
. bxt+4x—2 X (6=
11rr_1 322 1 5 = |lim = =
g X T 2B+ )
X
(6+—— ) 6
lim lim = 2
X— —00 X— —00 3

(3+x_2)

622 +4x — 2

32+ 5
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Ejemplos:

6x° + 4x — 2 x2(6+%—%)
lim = |im = =
X— —00 —ZX + 5 X— —00 x(_z _I_ _)
x (6+ % — %) X
lim = = Jlim —= lim —-3x=+4+wx
X— —00 (_2 +—) X— —co — 2 X— —00
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2 >
f) lim Y
) Mm, (t + 1) I x!
| /k 2 T
- 4_ n+ l ' =
t—1}r£11+(t +1)"=0 \ \L / t—h>r£l1+ (t+1D* e
— v
).
R
lim (t+ 1)*=0" ) ' 2 _
t— 17 t—h>r£11— (t+1)* oo
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Para la semana que viene;

« Completar los ejercicios del capitulo 12 (limite del 1 al 8)

Si tenés alguna pregunta durante la semana hacé tu
consulta en el Foro del Aula Virtual.
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Libro (clic aqui)

e Material adicional:

Capitulo 12 limites indeterminados (clic aqui)
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Capitulo 12 y Continuidad

12.2 Funciones Continuas
12.2.1. Definicidon
12.2.2. Propiedades
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¢Cual o cuales de las siguientes
funciones son continuas en x=-1?
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X Si x >—1 X Si x>—-1

f(x) = glx) =
x3 Si x < —1 x3 si x < —1
h(x) =
x3 si. x<-1 g1(x) =42 si x =—1
\ x3 Si x < —1




Continuidad en un punto:

La funcién f(z) es continua en x = a si:

lim f(z) = f(a)

r—ra

Otra forma de definir la continuidad de la funcién f(z) en el punto = = a es

pedir que se cumplan las tres condiciones siguientes:

1. f(a) esta definida, es decir, a estd en el dominio de f.

2. Existe lim f(z) =L

r—a

3. L= f(a)




X
f(x) =

X3

x+1
h(x) =

X3

Si x >—1

Si x < -—1
Si x >—1
Si x < -—1

44444

10

aaaaaa

glx) =

g(x) =+

Si x >—-1
3 Si x < —1
Si x >—-1
Si x =-—1
3 si x < —1

444444

& b A & & L
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xIr .
9) ( six#4
a) flz)=4 -4 en z =4
l —g six =4
1. f(a) estd definida, es decir, a estd en el dominio de f.
Da=4 f(4)=-6/7
2. Existe ll_I’I‘Ix f(x)=L
2) lim f(x) 3. L= f(a)
x—4
lim — =+
t— 4t x—4

Como el limite es infinito no se cumple la condicion 2

f(x) es discontinua en x=4 1




10. Estudiar la continuidad de las siguientes funciones en todo su dominio

y graficarlas:
#

T sir < —1

C)f3($)=4:1: si —1l<xr<?2

k—I2+4 six > 2

f3(x) escontinua en los intervalos (—oo, —1); (—1,2) y (2, +) pues en cada uno
de esos intervalos esta definida por una funcién polinémica.

Nos que da analizar la 1. f(a) esta definida, es decir, a estd en el dominio de f.

continuidad en los x
donde la funcién “cambia”.
Enestecaso: x=—1yx =2 3. L= f(a)

2. Existe lim f(z) =L




x =—1

1. f3 (_1) = (—1)3= -1

2. lim f(x)
xEI—nl'F f3 (x) = xl}r_r%x = —1

xlirﬁllf3(x) =-1
lim_f3(x) = xEEri_x3 = (-1)3= -1

x—>—1"

3. f3(=1 = xli}{llfs(x) = -1

f3(x) es continua en x=-1
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N

1. (2)==-2)2+4=-4+4=0

2. lim f3(x)

X—2

lim fa(x) =lim —x2+4=-2244=0 Como los limites laterales
x> 27 xo2t ~ no son iguales el

lirr% f3(x) no existe
X—

lim f5(x) =lim x =2
xX— 27 X—27

fz(x) noescontinua en x = 2

Rta: f;(x) es una funcion continua en R — {2}




(3

T sir<-—1 11

) fs(z) =4z si —l<zx<?2 T s =

L—:z:2+4 siz>2 -1




Redefinicion de una funcion para que sea continua

Si f(x) no estd definida en x = a (es decir, a no pertenece al dominio
de f y por lo tanto no es continua en a), pero existe lim f(z) = L entonces
r—ra

puede redefinirse de modo que sea continua en a:

r f(z) siz#a
filz) =+

\L siz=a




¢Cual o cuales de las siguientes
funciones se pueden redefinir para
qué sean continuas en x=-1?




x+1 Si x> —1
h(x) = g(x) =
X3 g X< -1 x3 Si x < —1

./ i
S r . _ =
. X Si x> —1 .
: 1 = 2

g1(x) = 3 Si x=-1
\ x3 Si x < —1

444444
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( X Si x >—-—1
X Si x >—-1
g(x) = g1(x) =42 B
3 . Si x=-—1
X Si x < —1 3 .
Lx Si x < —1
1 @ 2







7) a)
El lim del numerador es 0 y el denominador es 0, por lo tanto, es
un lim indeterminado

y x*+6x+9  (x+3)(x+3)
x>0 —3x—9  xoo3 —3.(x+3)

x+ 3
lim ( )=O

x—-3 —3




7) b)

6 9
x% + 6x +9 x? (14 2+ =3
lim = lim =
x— -0 —3x—9 X—> —00 X (_3 _i
xZ
6 9
X(1+}+F) x 1

lim = lim — = 4o

— —00 9 oo —
" (-3-32) g 3




K ¥
g(-1)=3

5

f—/__’Z

lim+g(x) =2

x—-—1

O

Jim_g() =0 / ]
N |
\

S

\
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Para la semana que viene;

« Completar los ejercicios del capitulo 12 )

Si tenés alguna pregunta durante la semana hacé tu
consulta en el Foro del Aula Virtual.




