
Capítulo 13 - Derivadas

• Derivada de una función 

• Reglas de derivación

• Interpretación geométrica: Recta tangente

• Razón de cambio

• Derivadas de orden superior (velocidad y 

aceleración)

• Funciones compuestas. Reglas de la cadena

• Derivada de orden n



En la práctica, para realizar la derivada de una función no utilizamos

la definición anterior, sino las reglas de la derivación y las

propiedades de la derivada.

Repasemos las derivadas de algunas funciones útiles, a partir de las

que podremos luego calcular la derivada de otras funciones

construidas a partir de ellas.

 Derivada de una función constante

 Derivada de una potencia

Si n es un número racional cualquiera:

 Derivada de las funciones trigonométricas
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Definición de derivada

Reglas de derivación



Ejemplo 1:

Por las reglas de derivación sabemos que la derivada de una 

constante es cero, entonces:

  5f x 

  ' 0f x 

Ejemplo 3:

Utilizando la regla de la derivada de una potencia, queda:

  3f x x

  2
' 3f x x 

Ejemplo 4:

En este caso utilizamos las propiedades de la potencia para escribir la 

raíz como una potencia fraccionaria y luego ya podemos utilizar la 

misma regla que en el ejemplo 2:

  3 2 2 3f x x x 
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Ejemplo 2:

Utilizando la regla de la derivada de una potencia y teniendo en 

cuenta que el exponente es igual a 1, queda:

 f x x

  0
' 1 1f x x  

Reglas de derivación



Propiedades de la Derivada



Ejemplo 5:

La propiedad 2 nos dice que cuando tengamos una constante

multiplicando a una función, la derivada es la constante por la derivada de

dicha función, entonces:

  2f x x 

    ' 2 ' 2f x x   

Ejemplo 6:

En este caso podemos utilizar la propiedad 3, que dice que para calcular la

derivada de una suma, simplemente tengo que derivar cada término.

  2 2f x x  

  ' 2f x  

Ejemplo 7 - Derivada del producto: 

La propiedad 4 indica cómo calcular la propiedad de un producto de dos 

funciones:

Aplicando dicha fórmula a la derivada buscada, queda:

   2
2 cosf x x x  

             ' ' 'f x g x f x g x f x g x    
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Propiedades de la Derivada



Ejemplo 8: Derivada de la división de dos funciones

En este caso debemos utilizar la propiedad 5, que dice:

Aplicando dicha fórmula a la derivada buscada, queda:
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Propiedades de la Derivada



¿Cómo empiezo un ejercicio de recta tangente?

a) Evaluamos la función en el valor del a para obtener el valor del f(a).

b) Encontramos la derivada de la función y la evaluamos en el valor del a

para obtener la pendiente de la recta tangente (m):

c) Una vez que tenemos la pendiente m y un punto que pertenece a la 

recta, ya podemos encontrar la ecuación de la recta como lo haríamos 

con cualquier recta:

Pendiente: 

Punto: 

Entonces la ecuación de la recta tangente queda:

 'm f a

 'm f a

  ,a f a

   y f a m x a  

Recta tangente



Ejemplo 10: Hallar la ecuación de la recta tangente a la gráfica de la 

siguiente función en x= 1.

1) Evaluamos la función en el valor del a. En este caso corresponde a 

x=1.

Es decir que la recta (y la función también) pasa por el punto: 

2)  Encontramos la derivada de la función y la evaluamos en el valor de 

x=1 para obtener la pendiente (m):

3)   Armamos la ecuación de la recta a partir del punto y la pendiente:

  2
2f x x 

  2
1 1 2 3f   

   ' 2     ' 1 2 1 2f x x m f     

  2m 
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Ecuación de la recta tangente

Recta tangente



Ejemplo 10: Encontrar la derivada de la función:

La función h(x) es una función compuesta, por lo tanto debemos utilizar

la regla de la cadena. En primer lugar debemos identificar cuál es la

función “interior” y cuál la “exterior” de la composición:

La función interior es:

La exterior es:

Entonces, encontramos las derivadas de ambas funciones:

Mediante la regla de la cadena obtenemos:

   82
3h x x 

    h x f g x

   2
3g x x 

  8f x x
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Regla de la Cadena



Ejemplo 12: Encontrar la derivada de:

Utilizamos regla de la cadena. En este caso la función “exterior” es el 

seno y la función “interior” es el polinomio:
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   3
3 5g x sen x 

Ejemplo 11: Encontrar la derivada de:

En primer lugar conviene escribir la raíz como potencia fraccionaria, 

como en el ejemplo  4 y luego aplicar regla de cadena:

Escrita de esta forma, podemos ver que es un ejemplo muy parecido al 

anterior:
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Regla de la Cadena



Ejemplo 13: Un objeto viaja sobre una recta y su posición (en

metros) sobre la misma está dada por la función s(t), dónde el tiempo

está en segundos:

a) Determinar e qué instante la rapidez es igual a 7 m/seg.

b) Hallar la aceleración en el instante t=2seg.

Resolución:

a) La rapidez (o velocidad escalar) es la derivada de la posición:

Para saber en qué instante la velocidad es 7 m/seg, debemos igualar

la velocidad a dicho valor y resolver la ecuación que queda en la

variable t.

b) La aceleración es la derivada de la velocidad, por lo tanto:

La aceleración en el instante t=2seg la encontramos evaluado la

función a(t) en t=2

Es decir que la aceleración en el instante t=2seg es igual a

24m/seg2

  3
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    De los dos resultados elegimos el 

tiempo positivo, por lo tanto t=1 seg

     ' '' 12a t v t s t t   Aceleración en el instante t

 2 12 2 24a   

Aplicación: Movimiento rectilíneo


